Sea f : R2 — R un campo escalar. Denotaremos por

/fn f(x,y)dxdy

a la integral doble de f(x,y) extendida al recinto R de R?
INTERPRETACION GEOMETRICA

Si f(x,y) =1, Area(R) :]]R dxdy

Sif(x,y)>0en R Volumen(R) = // f(x,y)dxdy
R

Volumen(R) = /L [fz(x,y) — fl(x,y)] dx dy

Definicién Teorema Fubbini integrales dobles

Un rectangulo Q de B? no es mds que el producto cartesiano de dos
intervalos de R, es decir

Q=[ab] x[c,d]={(xy) €R* : a<x< b c<y<d]

Definicién Regiones no rectangulares

Sea R ¢ B2 un recinto acotado. Se dice que
@ R es de tipo | si ,ﬁ F () dydx

R={(xy)eR?|a<x<b; ax) <y <p(x)}
@ R es de tipo Il si {j r“'ijcﬁ

R={(xy) ER?|c<y<d; h(y) <x < hy)}

Sea f : R3 — R. Denotaremos por

ffo{x,y,z)dxdydz

a la integral triple de f(x,y, z) extendida al recinto D de R3.

Ce ?(x.ﬂ\z\ =4 Volumen(D) = /[[ dxdydz
JJJD

Integrales de linea: definicion RECUERDAL!

Se define integral de linea o circulacién de f alolargo de @

(mide el trabajo o potencial) "
f fda = f fla(t)] - o'(t) dt
(&4 a

A través del Teorema de Green, la integral de linea se puede

calcular como una integral doble siendo la magnitud de medida la
misma.

(consultar "apuntes de integral de linea" para completar la informacion...)

Definicion Teorema Fubbini integrales triples

Un paralelepipedo H de R? no es mds que el producto cartesiano de tres
intervalos de R, es decir:

H = [a, b] x [¢,d] x [p, q]

={(x,y,z)€R3‘ a<x<b; CSySd;pSqu}

Regiones no paralelepipedas

D es un recinto de tipo | Foxgo) szzajdx
R (6o 1v)

B {(x,y,z) | (x,¥) € Dy ;i n(x,y) < z < wa(x, y)}

D es un recinto de tipo I JIJ Foxye) Aj lz cx

b4 C‘bpo\l)
D={(xy.2) | (x2) € Dai u(x2) <y < walx,2)}

= 1 X CXC{
D es un recinto de tipo Ill j f Fooyt) ) ,fj/j(ermw)

D= {(x,y,z) | (v,2) € Dyz; wi(y,z) < x < Wz(%z)}




Coordenadas polares (circunferencia)

X =r cost r [, 1]
= t ,
yrsemt ) [ Pl deb (o) dedt
det (jacobiano) =r

Coordenadas cilindricas

(la variable que varia es z) (la variable que varia es x) (la variable que varia es y)

X =r cost r [, 1] X=X r [, 1] X =r cost r [, 1]

y =rsent t [, 1 y =r cost t [, 1] y=y t [, 1

z=z z [ , ]*Metodologia z=rsent x [ , ]*Metodologia z=rsent y [ , ]*Metodologia

det (jacobiano) =r

det (jacobiano) =r det (jacobiano) =r

T A () dzdedt

Coordenadas esféricas

ET»c\ef(‘Socx dw dedt T4 dd \)ac) AjArclk

Coordenadas esféricas

X =r cost cos ®
y =r sent cos¢
z=rseng

r [, 1
t [ 0 ,271' ] MUY IMPORTANTE:Datos para esfera
completa, si es un trozo de esfera los
w W . . .
(;5 c {7 g parametros tienen que ser ajustados
22

det (jacobiano) = r* cos®

Coordenadas esféricas
P=(xy.2) x =r cost sen ¢
y =rsent sen @
z=rcosp
47
X, y,0 . .
() det (jacobiano) = r’sen¢

r [, 1

t [0,27] MUY IMPORTANTE:Datos para esfera
completa, si es un trozo de esfera los
parametros tienen que ser ajustados

¢ € [0, 7]




